BAI 3. MOT SO PHUONG TRINH LUQNG GIAC THUONG GAP
A. KIEN THUC CAN NHO
1. Phwong trinh bic nhét d6i véi mdt ham s6 lweng giac
Cac phuong trinh dang at+b=0 (a=0), vdi t 1a mot trong cac ham s6 luong giac dugc goi la
phuong trinh bac nhat déi véi mot ham sb luong giac.

Tur phuong trinh trén ta tinh dugc t = b va dugc phuong trinh lugng gidc co ban da xét trong bai
a

2.
Bing céch sir dung cac phép bién ddi lwong giac, ta c6 thé dua nhiéu phwong trinh luong giac vé
phuong trinh bac nhat ddi véi mot ham sb luong giéc.
2. Phwong trinh béc nhit ddi véi sinx va cos x
Xét phuong trinh asinx+bcosx=c (1) véi a, b 1a cc s thyc khac 0.

. g a . b c
Chia ca hai vé cho va?+b? ta dugc: ——5Sin X+ ——=C0S X = ———
a?+b? a’+b? Ja? +b?
, . . c . «
Khi d6 phuong trinh (1) ta dua vé dang sin (X + a) = ———=, 0 d0 a lacungthoa man

a’+b?

cosa = , Sina =

a b
Ja? +b? JaZ+b?

3. Phuong trinh bac hai d6i véi mdt ham s6 hrong giac
Cac phuong trinh dang at? +bt+c =0, (a=0), véi t 1a mot trong cac ham s6 lugng gide dugc goi
1a phuong trinh bac hai ddi voi mot ham sé luong giac.
Giai phuong trinh trén ta tinh duoc t, tir 6 dua vé viéc giai mot phuong trinh lugng giac co ban.
Bang cach sir dung cac phép bién ddi luong giéc, ta c6 thé dua nhiéu phuong trinh lugng giac vé
phuong trinh bac hai di véi mot ham sé luong giac.

B. MOQT SO Vi DU

Vidu 1: Nghiém ctia phuwong trinh: 2cos” x+3sinx—3=0 thudc [0; %) la:

A.x=£. B.x=z. C.x=£. D. x=—.
3 4 6
Huwong dén gidi:
Tacd 2cos? x+3sinx—3=0 <:>2(1—sin2x)+33in Xx—3=0< 2sin*x—3sinx+1=0

[sinx=1 .
=" 1<:>SinX=—(ViXE(O;£j nén 0<sinx<1)
sinx=— 2 2
L 2
x=" 1 k2r
6 T . T a ar s s
= keZ .Do xe| 0;— | nén x=—,vaydap anla C.
57 2 6
X=?+k2ﬂ'

Chu y:Chuang ta co thé loai ngay phuong an D vi ?ﬂ ¢ {O;%} va thay baoi viéc giai bai
toan nhu trén,ching ta c6 thé sir dung méy tinh dé kiém tra 2 trong s6 3 phuong 4n con
lai dé x4c dinh dap an cua bai toén.

Vidu2: Tap nghiém cua phuong trinh: 3sin? X — 2+/3sin xcos x—3cos? x =0 1a;



A. {—£+kﬂ,£+kﬂ';kEZ}. B. {—£+k27z',£+k27r;kEZ}.
6 3 6 3

C. {—1+kz,kez}. D. x=2F.
6 6

Huwéng dén gidi:

Chay:

Vi du 3:

e Néu cosx =0 phuong trinh trg thanh sinx =0.Vé li vi khi d6 sinx =+1.
e Néu cosx = 0,chia ca hai vé cua phuong trinh cho cos” X ,ta duoc:
3tan? x—2/3tanx—3=0

(3
Dit t = tan x ,ta duoc phuong trinh: 32 —24/3t—-3=0<| 3
t=+3

Vi t:\/§:>tanx:tan%:>x:z+k7z,kez

B3

V6i t:—?:tanx=tan(—%j:>=—%+k7r,k e 7. Vay dap 4n 1a A.

Quan sat ki cac phuong an A, B,C, D chlng ta nhan thiy c6 thé sir dung may tinh dé tim
dap an nhu sau:

Thay x =% vao phuong trinh néu thda man thi dap 4n dung 1a A hoidc B khi d6 kiém tra

tiép x =%+7[ = 4?” néu thoa man thi két luan ddo an 1a A ,néu khong thoa man thi két
ludnla dap anla B.

Trong truong hop X :% khong 1a nghiém thi dép an dung 1a C hoic D .Dé y rang vé trai
ctia phuong trinh 12 ham tuan hoan nén D khéng thé 1a dap an dung.Loai phuong én D.

\ = ; \ A 2 4 A \ - A B \ A , ,
Trong bai toan nay ta thay x =% va X = ?ﬂ déu la nghiém cua phuong trinh nén dap an

a A.

Tép nghiém cta phuong trinh: sin X + J3cosx=-2 la:

A. {—5—ﬂ+k7r,keZ}. B. {—5—ﬂ+k2ﬂ,keZ}.
6 6

C. {—%+kﬂ,keZ}. D. {%+k2ﬂ,keZ}.

Hwéng dén gidi:

Chay:

3

Taco sin x+\/§cosx=—2c>%sin x+7cosx:—1
. T . T . T
<> SINXCOS—+CoSXSIn—=-1<sIin| X+— |[=-1
3 3 3
<:>X+%:—%+k27z',keZc>X:—%r+k27r,keZ

Ta c6 thé sir dung may tinh dé thir véi x = —%” Va X = —%” +7 =% va tim ra dap an cho

bai toan.



. . 3
Vi du 4: Tong cac nghiém cua phuong trinh: sin? (ZX - %) —3c0s X(Tﬂ - 2Xj +2=0(1) trong

khoang (O; 27[) la:
1 3 1

A —. B. —. C.r. D. —.
8 8 4

Huwéng dén gidi:

Ta co: cos(3—ﬂ—2xj =sin Z—F’—”—ij =sin(2x—£j )
4 2 4 4

Suy ra (1) < sin? (2x—%j—3sin[2x—%}+2 =0

<:>sin[2x—%}=1<:> 2X—%:£+k2ﬂ<:>X=3§+kﬂ',keZ

Suy ra cac nghiém cua phuong trinh chtra trong khoang (0;27) la %% nén téng cua

ching 1a %’.vay dap 4n 1a D.

Vidu 5: Phuong trinh: (2—a)sin x+(1_2a)cosx =3a—1 c6 nghiém khi:

a=2 1
a>— 1
A. 1. B. 2 . C. —=—<ax<2. D. -2
as—— 2
2 as-2

IA

%)

IA
N |-

Huwong dén gidi:
Phuong trinh da cho ¢6 nghiém khi va chi khi
(2-a)’ +(1+2a)" >(3a-1)" = 4a’ —6a—4so@—%s a<?2.Viydap anla C.

Cha y: Vé6i bai toan tim gid tri I6n nhat (nho nhit) cia a dé phuong trinh
(2—a)sinx+(1+2a)cosx =3a—1 cd nghiém,ta ciing thyc hién loi giai twong ty nhu trén.
C.BAITAP

Cau 1l: Nghiém ctua phuong trinh sinx+cosx=1 la:

A. x=k2r, keZ. B. X:%+k27z,keZ.
Xx=k2rx x="1+k2r
. KeZ. p.| 4 KeZ.
X=—+Kk2x Vs
2 X=——+k27
4
Cau 2: Phuong trinh J3.5in3x+cos3x =—1 tuong duong voi phuong trinh nao sau day?
A sin| 3x-Z _1 B. sin| 3x+ 2 |=-Z.
6 2" 6 6
C. sin| 3x+Z =—1. D. sin| 3x+ 2 :l.
6 2 6) 2

Cau 3: Diéu kién c6 nghiém ciia phuong trinh  3sin X+mcosx =5 vo nghiém la:
[m <-4

) B. m>4. C. m<-4. D. 4<m<4.
m=>4



Cau 4:

Cau 5

Cau 6;

Cau7:

Cau 8:

Céau 9:

Céau 10:

Cau 11:

Cau 12;

Céau 13:

Phuong trinh  3sin® x+msin 2x —4cos* X =0 c6 nghiém khi:
A. m=4. B. m>4. C. m<4. D. mekR.
Nghiém duong bé nhét cua phuong trinh  2sin® x—5sin x+3=0 Ia:

A x=2. B. x=2. C.x=§z. D.x=§z.
6 2 2 6
Phuong trinh cos® 2x + C0s 2X—§=0 c6 nghiém la:
A.X:iz?ﬂ-+k7z',keZ. B.Xzi%+k7z,keZ.
C.X:i%+k7r,keZ. D.x:i%+k27r,keZ.
86 nghiém ctia phuong trinh  2sin” x—5sinx+3=0 thudc [0;27] Ia:
A. 1l B. 2. C. 3. D. 4.
S6 nghiém ciia phuong trinh  cos2x+sin? x+2cosx+1=0 thudc [0;47] la:
A. 1l B. 2. C. 4. D.6.
Nghiém ctia phuong trinh  2sin® X +5sin x+3=0 la:
A.X:—%+k2ﬂ,keZ. B.X:—%+kﬂ,keZ.
C.X:%+k27z,keZ. D. x=x+k2z,keZ.
Nghiém ctia phuwong trinh sin® x—sinx.cosx =1 la:
x=-2+kzx x=2+kr
A. 4 kez. B.| *  kez.
Vs T
L 2 L 2
x=—" 1 k2 x=2"+k2zx
C. 4 keZ. D. 4 keZ.
X:%+k27z x=21+k2x
Nghiém cua phuong trinh  cos® x—~/3.sin2x=1+sin*x la:
i V4 oz
X=—=+k2 X==+k
A. 3 " ke, B.|" 3 " keZ.
| X=km | X=kz
T T
X==+k2 X=—=+KkK
c|"73" kez. D. 3 keZ.
| Xx=kz | x=kz
Phuong trinh  cos2Xx+2cosXx—11=0 co tap nghiém la:
A. (k27 keZ}. B. {kz,k eZ}. C. {%+k2ﬂ,keZ}. D. @.

Tong céc nghiém clia phuong trinh  cos2x—sin2x =1 trong khoang (0;2r) la:



771' 147r 157r 137r

A — B. — C. — D. —
4 4 8 4

Cau 14: Sé nghiém cua phuong trinh sin® x+2sin x.cosx+3cos’ x =3 thude (0;27) la:
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 15: Nghiém cua phuong trinh 2.sinx(cosx—1)=la:

x=" k2x x=2ykr
Al 3 KeZ. B.| 3 KkeZ.
4 2 Ar &
X=—+k— X=—+Kk—=
9 3 9 3
X=-2+k2r Xx=-2+kz
C. 3 keZ. D. 3 keZ.
2 2’ 2r 7
X=—+k— X="—+k=
"9 3 L 9 3
Cau 16: Nghiém ctia phuong trinh sin® x +3cos® x —3.sin x.cos” x —sin® x.cosx =0 la:
X:£+k7z' X=£+k7l'
A. 4 keZ. B. 4 keZ.
x=tZ+kr x=2Zikr
L 3 L
x=2+kr x=2+kox
c.| ¢ KeZ. p.| * KeZ.
x=-2 4kr x=+Z 1k
3 3

Cau 17: Nghiém ctia phuong trinh cos® x—sin® x =sinx—cosx la:

A. X:£+k7r,keZ. B. X:i£+k7r,keZ.
4 4
C. X:%+k27z,keZ. D. x:—%+k7r,keZ.
Cau 18: Nghiém cua phuong trinh  2(sin X+c0sx)+sinx.cosx =2 la:
[x=k271 [ x =k
A. keZ. B. keZ.
X=£+k27r X:£+k7z
L 2 L 2
x=k27 x=krx
C. keZ. D. keZ.
X=—%+k2ﬂ' x:—%+k7z

Cau 19: Nghiém ciia phuong trinh [sin X —cos x| +8sinx.cosx =1 la:

A. x=k2z, keZ. B. x=kz,keZ.
C. X—% keZ. D.X:%+kﬂ,keZ.

Cau 20: Tong cac nghiém cia phuong trinh €0S2X — J3sin2x=1 trong khoang

() ta
27
A. 0. B. r. C. 2r. D. ?



Cau 21: Tong céc nghiém ctia phuong trinh cos” 3x.cos 2x—cos” x =0 trong khoang(0; ) la:

A Z B. 3% C. . D. 2z.

2 2
Céau 22: Trong khoéng(O; 27[) phuong trinh cot? x—tan? x = 0. ¢6 tong cac nghiém 1a:
A . B. 2rx. C. 3r. D. 4r.

2
Cau 23: Tap nghiém cta phuong trinh [sin% + cosgj +4/3cosx=2 la:

A. { % k27r,—+k27r,keZ} B. {—%+k2ﬂ',k€Z}.
C. {—%-Fkﬂ' —+kr, keZ} D. {%-f-kZﬂ',kEZ}.

Cau 24: Tap nghiém cta phuong trinh  3sin3x — J3cos9x =1+4sin®3x la:

A. {1+k2—”7—” Tk 2E ke Z} B. {1,7—”}.
18 9 54 9 18 54
CA_T K 2E Z k2E ket D. &.
54 9 18 9
Cau 25: Tap nghiém cta phuong trinh cot 2x +2sin 2x = _12 la:
sin 2x
A. {i%Jrkzz,kzr,keZ}. B. {i%-l—kﬂ',kEZ}.
C. {i%+k7[,k7z,keZ}. D. {i%+k7z,keZ}.

Céu 26: Tap nghiém cta phuong trinh J3sin x+cos x = L thudc (0; 272') la:
COS X

A {Z,ﬁ,“_ﬂ}. B. {1,4_”}. c. {zﬂ} D
3 3 3 3 3
{z,ﬂ,4—”,2ﬂ}.
3 3

i +
Cau 27: Phuong trinh Z_Sm x+cosx+l =m co6 nghiém khi:
sin X —2cos X+3

m>2

A. 1. B.—ZSmSE. C.—lngZ. D.—l<m<2.
m<-—= 2 2 2
2
Cau 28: Phuong trinh (M+2)sin x—2c0sx=2(m+1) c6 nghiém khi:
m> 4 m=0
A. . B. . C. 4<m<0. D.0<m<4.
m<0 m< -4

Cau 29: Nghiém cua phuong trinh 5(1+cosx) =2 +sin* x—cos*x la:

A.X:i%+k2ﬂ;kez . B.x:i%”+k2;;;kez .



C. x=r+k2z;keZ . D. X:i%+k27r;kez .
Cau 30: Nghiém cua phuong trinh tan X+ cot x =sin2x—1 la:

A.X=%+k2ﬂ';kez ) B.x=—£+k7z;keZ )

C. x:—%+k27r;kez . D. x:%+k7r;kez .

PAP AN
Cau 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
Pap an C C D D B C A B A A
Cau 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20
Pap an D D B C A A A A C D
Cau 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30
Pap an A D A A C A C A B B




